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XIX Olimpiada Matematyczna Junioréw (2023/24)

Zadania konkursowe zawodéw pierwszego stopnia —
czes$¢ korespondencyjna
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1. Wyznacz wszystkie takie liczby naturalne n, ze liczba 11...199...9 jest pierwsza.
S——

n n

2. Punkty X oraz Y leza odpowiednio na bokach AC' oraz
BC trojkata ABC. Punkt M jest érodkiem odcinka XY.
Zaltozmy, ze

AX=MX=MC=MY =BY.

Wyznacz miare kata AM B.

3. Tomek ma do dyspozycji n jednakowych patyczkéw, z ktorych uktada liczby wielocyfrowe
(rysunek przedstawia wyglad ukladanych przez Tomka cyfr). Tomek zauwazyl, ze suma cyfr
najwiekszej z mozliwych do ultozenia przez niego liczb jest réwna doktadnie n. Wyznacz
wszystkie liczby n, dla ktorych taka sytuacja jest mozliwa.

4. Wyznacz wszystkie liczby pierwsze, ktére mozna przed-
stawié¢ jako roznice szeScianéw dwdéch liczb pierwszych. 01 23456789

5. Dane sa trzy okregi o1, 02, 03 o wspélnym srodku O.
Na tych okregach leza odpowiednio punkty A, B, C, przy
czym czworokat ABCO jest prostokatem. Wykaz, ze pole
kota ograniczonego okregiem o7 jest réwne polu pierscienia
kotowego ograniczonego okregami 05 i 03.

6. Dane sa liczby rzeczywiste a, b, c. Udowodnij, ze jezeli
pewne dwie z liczb

ab+b+1, bec+c+1, ca+a+1

sa rowne 0, to takze trzecia z nich jest réwna 0.

7. Czy w pola diagramu przedstawionego na rysunku obok
mozna wpisac liczby catkowite od 11 do 29, kazda doktadnie
raz, w taki sposéb aby sumy liczb na wszystkich pietnastu
odcinkach oznaczonych strzatkami byty réowne? Odpowiedz
uzasadnij.

Rozwiazania powyzszych zadan (wszystkich lub czesci z nich) nalezy przekazaé szkolnemu koordynatorowi OMJ
lub przestaé bezposrednio, listem poleconym, do Komitetu Okregowego OMJ wlasciwego terytorialnie dla szkoty,
najpézniej dnia

16 pazdziernika 2023 r. (decyduje data stempla pocztowego).
Rozwiazania przestane w terminie p6zZniejszym lub pod niewtasciwy adres nie bedg rozpatrywane. Adresy Komi-
tetow Okregowych OMJ, szczegolowe wytyczne dotyczace sposobu redakcji rozwigzan i przesylania prac, a takze

regulamin OMJ i inne biezace informacje znajduja si¢ na stronie internetowej Olimpiady: www.omj.edu.pl.
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