VIIl Olimpiada Matematyczna Gimnazjalistow Matematyczna

% I.l I.I I.l
.9 H B B E E BN BN
Q

E
O.N..&- R

Zadania konkursowe zawodow pierwszego stopnia —
czeSC korespondencyjna

(1 wrzesnia — 29 pazdziernika 2012 r.)

O mo3sijolzouLl

1. Wykaz, ze dla kazdej dodatniej liczby catkowitej n, liczby ¢
D
n, n°, n?, nt3, n'’, ...
majg jednakowe cyfry jednosci.
2. Dany jest czworokat wypukly ABCD, w ktéorym AD + BC = CD. Dwusieczne A b

Zadanie 2.
katow BCD i C DA przecinaja sie w punkcie S. Udowodnij, ze AS =BS. e

3. Liczba naturalna n jest co najmniej trzycyfrowa. Jezeli pomiedzy cyfre setek a cyfre dziesiatek tej liczby
wpiszemy znak mnozenia, to po wykonaniu mnozenia otrzymamy potowe liczby n. Wyznacz wszystkie liczby n

o tej wlasnosci.

4. W balu wzieto udziat 102 krélewiczéw i 103 krélewny. Po balu okazato sie, ze kazdy krélewicz zatanczyt
z taka sama liczbg krélewien. Udowodnij, ze pewne dwie krolewny zatanczyty z taka samg liczba krolewiczow.

5. Odcinki AD i BE sa wysoko$ciami trojkata ostrokatnego ABC. Po
zewnetrznej stronie trojkata ABC zbudowano kwadrat ABK L oraz
prostokaty BDMN i AEPQ), przy czym BN = BC oraz AQ = AC.
Udowodnij, ze suma podl prostokatow BDMN i AEPQ jest rowna
polu kwadratu ABK L. Q-

6. W ostrostup SABCD, ktérego podstawg jest czworokat wypukty

ABCD, mozna wpisaé sfere. Udowodnij, ze
SASB+<4CSD=<BSC+<DSA.

7. Wyznacz wszystkie dodatnie liczby catkowite n, dla ktorych liczba

n3 —Tn jest kwadratem liczby catkowite;. L K
Zadanie 5.
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