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1. Dane sg dodatnie liczby catkowite a, b, ¢, dla ktérych liczba

aVv/2+b
2+c

jest wymierna. Wykaz, ze liczba ab+ bc+ ca jest podzielna przez liczbe
a+b+c.

2. Punkt D lezy na boku AB trdjkata ABC. Punkt E lezy na odcinku
CD. Wykaz, ze jezeli suma pél trojkatéw ACE i BDE jest réwna polowie
pola tréjkata ABC, to punkt D jest srodkiem boku AB lub punkt F jest
srodkiem odcinka C'D.

3. Dane sg takie dodatnie liczby catkowite a i b, ze kazda z liczb
ab oraz (a+1)(b+1)

jest kwadratem liczby catkowitej. Udowodnij, ze istnieje taka liczba catko-
wita n>1, dla ktorej liczba (a+n)(b+n) jest kwadratem liczby catkowite;j.

4. W szesciokacie wypuklym ABCDFEF katy wewnetrzne przy wierzchot-
kach B, C, E, F sa rowne. Ponadto spelniona jest rownosé

AB+DE=AF+CD.

Wykaz, ze prosta AD oraz symetralne odcinkéw BC i EF maja punkt
wspolny.

5. Na stole lezy n zapalek, ktore stanowia n jednoelementowych stoséw.
Adam chce potaczy¢ je w jeden stos n-elementowy. Bedzie to robit przy
uzyciu n — 1 operacji, z ktérych kazda polega na potaczeniu dwoéch stosow
w jeden. Adam umoéwit sie z Bartkiem, ze za kazdym razem, gdy Adam
potaczy stos a-elementowy ze stosem b-elementowym, dostanie od Bartka
a-b cukierkow. Jaka jest najwieksza mozliwa liczba cukierkéw, ktére moze
dosta¢ Adam po wykonaniu n—1 operacji? Odpowiedz uzasadnij.
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