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8™ CzECH-POLISH-SLOVAK JUNIOR MATHEMATICAL MATCH
ZUBEREC (SLOVAKIA), 2157 MAY 2019 — TEAM COMPETITION

1. Jsou dana racionélni ¢isla a, b takova, Ze ¢isla a+b a a®+b? jsou cela. Dokaite,
ze ¢isla a, b jsou cela.

POZNAMKA. Riesenie tejto tlohy musi byt napisané po polsky.

2. Sachova figurka nemocnd vézZ se pohybuje po fadcich a sloupcich jako obycejna

véz, ale nejvyse o 2 policka. Nemocné véze budeme na ¢tvercovou Sachovnici roz-

mistovat tak, aby se zddné dvé z nich navzajem neohrozovaly a aby neexistovalo

zadné pole ohrozené vice nez jednou veézi.

a) Dokazte, Ze na Sachovnici 30 x 30 takto nelze rozmistit vice nez 100 nemocnych
VEZI.

b) Urcete nejvétsi mozny pocet nemocnych vézi, které lze takto rozmistit na Sa-
chovnici 8 x 8.

c) Dokazte, Ze na Sachovnici 32 x 32 takto nelze rozmistit vice nez 120 nemocnych
VEZI.

UWAGA. Rozwigzanie tego zadania powinno by¢ napisane po stowacku.

3. Niech ABCD bedzie czworokatem wypuklym o prostopadlych przekatnych,
w ktorym SBAC = JADB, SCBD = 4YDCA, AB=15, CD=8. Wykaz, ze na
czworokacie ABC' D mozna opisa¢ okrag oraz wyznacz odlegto$é miedzy srodkiem
tego okregu a punktem przeciecia przekatnych czworokata.
POZNAMEKA. Regeni této tlohy odevzdejte ve slovenstiné.
4. Wyznacz wszystkie mozliwe wartosci wyrazenia xy+yz + zx, gdzie liczby rze-
czywiste x, y, z spelniaja warunki

a:Q—yz:yQ—zxz,ZQ—xy:Z

POZNAMKA. RieSenie tejto tlohy musi byt napisané po ¢esky.

5. Dany je pravidelny 360-uholnik A;As... Asgg so stredom S. Pre kazdy z troju-
holnikov A1 AsgAgs a A1 As9Agg rozhodnite, ¢i jeho obrazy v 120 vhodnych otoce-
niach so stredom S mézu mat (ako trojuholniky) za vrcholy vSetkych 360 bodov
Ay, As, ..., Aseo.
UWAGA. Rozwigzanie tego zadania powinno by¢ napisane po czesku.
6. Dany je tetivovy stvoruholnik ABC D. Na stranach AB, BC, CD, DA lezia
postupne body K, L, M, N, pricom

| {ADK|=|{BCK|, | BAL|=|{CDL|,

|ACBM|=|£DAM|, |ADCN|=|{ABN|.
Dokazte, ze priamky KM a LN su na seba kolmé.
POZNAMEKA. Reseni této tlohy odevzdejte v polstiné.

TIME: 5 HOURS



