IX CZESKO-POLSKO-SLOWACKIE ZAWODY MATEMATYCZNE JUNIOROW

18 czerwcA 2021 — zZAWODY INDYWIDUALNE

1. Dana jest tablica 2 x 2, w ktorej kazdym polu znajduje si¢ dodatnia liczba catkowita. Jegli
dodamy iloczyn liczb z pierwszej kolumny, iloczyn liczb z drugiej kolumny, iloczyn liczb z pierwszego
wiersza i iloczyn liczb z drugiego wiersza, otrzymamy 2021.

a) Wyznacz mozliwe wartosci sumy czterech liczb z tablicy.
b) Znajdz liczbe réznych tablic spelniajacych dane warunki, ktore zawieraja cztery parami rézne

liczby.

2. Dany jest trojkat ostrokatny ABC. Oznaczmy przez D i E rzuty prostokatne odpowiednio
punktéow B i C' na dwusieczng kata zewnetrznego BAC. Niech F' bedzie punktem przeciecia prostych
BE oraz CD. Wykaz, ze proste AF i DE sa prostopadte.

3. Krzyzem nazwiemy figure zlozona z 6 kwadratow jednostkowych przedstawiona ponizej (oraz
dowolng figure powstala z niej przez obrot).
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Wyznacz najwieksza liczbe krzyzy, ktére mozna wyciaé z kartki papieru o wymiarach 6 x 11 podzielone;j
na kwadraty jednostkowe (w taki sposob, aby kazdy krzyz sktadal sie z szesciu takich kwadratow).

4. Wyznacz najmniejsza wartosé, ktora przyjmuje wyrazenie
2t oyt — 22y — oy,
dla liczb dodatnich x i y spelniajacych nieréwnosé¢ x +y < 1.
9. Dany jest siedmiokat foremny ABCDEFG. Proste AB i CE przecinaja sic w punkcie P.

Wyznacz miare kata PDG.

CzAs: 3 GODZINY 30 MINUT



