9TH CZECH-POLISH-SLOVAK JUNIOR MATHEMATICAL COMPETITION

JUNE 19™, 2021 — TEAM COMPETITION

1. Mgjme lichob&znik ABCD se zakladnami AB a CD, spliujicimi |AB| > |CD|. Oznaéme M
stfed usecky AB. Necht bod P lezi uvnitt ABCD a plati |AD| = |PC| a |BC| = |PD|. Dokaz, ze
pokud |[ZCM D| = 90°, pak ¢tyfuhelniky AMPD a BM PC maji stejny obash.

POzZNAMKA. RieSenie tejto tlohy musi byt napisané po polsky.
2. Mé&jme dana ¢isla ; € {—1,1} proi = 1,2,...,n, spliujici
T1T2 + o3+ ...+ Tp_1Tn + Tpz1 = 0.
Dokaz, ze n je délitelné 4.
UwAGA. Rozwiazanie tego zadania powinno by¢ napisane po stowacku lub wegiersku.

3. Wyznacz liczbe par (a,b) dodatnich liczb catkowitych o tej wlasnosci, ze najwickszy wspolny
dzielnik liczb a i b jest réwny
1-2-3-...-50,

a najmniejsza wspolna wielokrotnosé liczb a i b jest réwna
12.2%.32. ... 502
POZNAMKA. ReSeni této ulohy odevzdejte ve slovenstiné nebo madarsting.
4. Wyznacz najmniejsza dodatnig liczbe calkowita n o tej wlasnosci, ze w zbiorze
{70,71,72,...,70 + n}

mozna wskazaé¢ dwie rézne liczby, ktorych iloczyn jest kwadratem liczby catkowite;j.

PozZNAMKA. RieSenie tejto tlohy musi byt napisané po cesky.

9. Najdite vietky trojice redlnych é&isel (x,, z) spliajtce sistavu rovnic
x z x oz
*—l-y-l-*:*-l-*—l-y,
y z T z Yy

22+ + 22 =zy+yz+ 2z + 4

UwAGA. Rozwiazanie tego zadania powinno by¢ napisane po czesku.

6. Nech s(n) oznacuje ciferny stcet kladného celého ¢isla n. Pouzitim iestich réznych cifier sme
vytvorili tri dvojciferné ¢isla p, ¢, r také, ze

p-q-s(r)=p-s(q)-r=s(p)q-r
Najdite vsetky takéto ¢isla p, g, .

POZNAMKA. ReSeni této tlohy odevzdejte v polstiné.

TIME: 5 HOURS



