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1. Punkt P lezy wewnatrz trojkata ABC. Punkty K, L, M sa symetryczne
do punktu P odpowiednio wzgledem $rodkéw bokéw BC', C A, AB. Wykaz,
ze proste AK, BL, CM przecinaja siec w jednym punkcie.

2. Wyznacz wszystkie trojki (a,b,c) liczb pierwszych, dla ktérych spelniona
jest rownos¢
a’+ab+b*=c*+3.

3. Rozne punkty A, B, C, D leza na okregu o $rodku w punkcie O w taki
sposob, ze
LAOB=/BOC=/.COD=60°.

Punkt P lezy na krétszym tuku BC tego okregu. Punkty K, L, M sa rzutami
prostokatnymi punktu P odpowiednio na proste AO, BO, CO. Wykaz, ze
(a) trojkat K LM jest rownoboczny,

(b) pole tréjkata K LM nie zalezy od wyboru polozenia punktu P na krét-
szym tuku BC.

4. Udowodnij, ze wéréd dowolnych 51 wierzchotkéw 101-kata foremnego ist-
nieja takie trzy, ktore sg wierzchotkami tréjkata rownoramiennego.

5. Dane sg dodatnie liczby catkowite a, b, ¢, spelniajace réwnoéé a? b = c2.

Wykaz, ze liczba 5 (c—a)(c—b) jest kwadratem liczby catkowitej.
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