Na kotku OMJ. Dzielniki duze i male

Seminarium OMJ dla nauczycieli matematyki
Arkadiusz Mecel (a.mecel@mimuw.edu.pl)
Zoom, 20-21.03.2022 r.

DZIELNIK WEASCIWY liczby calkowitej dodatniej n to taki dodatni dzielnik liczby n, ktéry jest mniejszy od n.

Zadanie 1. Wyznacz sume wszystkich dodatnich liczb catkowitych, ktorych najwiekszy dodatni dzielnik wta-
Sciwy rowny jest 55.

Zadanie 2. Znajdz dodatnia liczbe catkowita n spelniajaca jednoczesnie nastepujace dwa warunki.
e Suma dwo6ch najmniejszych dzielnikéw dodatnich liczby n réwna jest 6.
e Suma dwoch najwiekszych dzielnikéw dodatnich liczby n réwna jest 2022.

Zadanie 3. Wypisano wszystkie dzielniki dodatnie liczby calkowitej n > 1, za wyjatkiem liczb 1 oraz n.
Wéréd wypisanych liczb najwieksza jest 45 razy wieksza niz najmniejsza. Wyznacz mozliwe wartosci n.

Zadanie 4. ZnajdZ sume trzech najmniejszych dzielnikéw dodatnich liczby 22016 — 1.

Zadanie 5. Dodatnia liczba catkowita n jest suma swoich trzech najwigkszych dzielnikow wlasciwych. Wykaz,
ze n jest liczba podzielna przez 6.

Zadanie 6. Dodatnia liczba calkowita n spelia warunek n = a? + b2, przy czym a > 0 jest najmniejszym
dzielnikiem n réznym od 1, zas b > 0 jest dzielnikiem n. Pokaz, ze n nie jest kwadratem liczby catkowitej.

Zadanie 7. Niech d bedzie dodatnim dzielnikiem liczby calkowitej n > 1. Wykaz, ze
2V/n<d+ s <n+l.
Pokaz, ze jedli s, jest érednia arytmetyczng wszystkich dodatnich dzielnikéw liczby n, to zachodza nieréwnosci:

\/ﬁgsn<”;1.

Zadanie 8. Znajdz liczby catkowite n > 1, ktérych cztery najmniejsze dzielniki dodatnie d; < dy < d3 < dy
spelniaja

n=di+d;+di+d;
Zadanie 9. Niech n > 2 bedzie liczba caltkowita o dzielnikach 1 =d; < dy < ... < dp = n. Wykaz nieréwnosc
didy + dads + ... + dy_1d), < n’.
Kiedy liczba dydy + dads + ... + dp_1d}, jest dzielnikiem liczby n??

Dodatnia liczbe catkowita n nazywamy ANTYPIERWSZA, gdy n posiada wiecej dodatnich dzielnikow niz kazda
dodatnia liczba calkowita mniejsza od n. Przykladowymi liczbami antypierwszymi sa: 1,2,4,6,12 i 24.

Zadanie 10. Pokaz, ze zadna z liczb
93 .52 93.34 92 g2 52

nie jest antypierwsza.
Zadanie 11. Pokaz, ze jesli n > 1 jest liczba antypierwsza, to n jest liczba parzysta.

Zadanie 12. Pokaz, ze dla kazdej liczby catkowitej k > 1 istnieje liczba antypierwsza n spelniajaca warunek:
kE<n<2k.

Zadanie 13. Pokaz, ze liczba 16! =1-2-3-...-15- 16 nie jest antypierwsza.



