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Zestaw 9

Olimpiad

1. Wyznacz wszystkie trojki (a,b,c) liczb catkowitych spelniajacych uklad

rownan
{ ab+c=2011

a+bec=2012.

2. Wysokosci AA,, BB,, CC| tréjkata ostrokatnego ABC przecinaja si¢
w punkcie H. Wykaz, ze jezeli HA, = HB, = HC, to tréjkat ABC jest trdj-
katem réwnobocznym.
3. Liczby x, y, z sa takimi liczbami rzeczywistymi, ze (x+y)(y+2)(z+z) #0.
Wykaz, ze prawdziwa jest rownosé
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4. Dane sg liczby
1 1 2
A=——+—— B=—
x2—|—1+y2+1 oraz w1’
gdzie x i y sa takimi liczbami rzeczywistymi, ze x #y i zy+1#0. Wyznacz
A+ B, jesli wiadomo, ze A= B.
5. Dany jest czworokat wypukly, ktérego kolejne boki maja dlugosci: 48, 49,

51, 52. Wykaz, ze suma dlugosci przekatnych tego czworokata jest wigksza
od 100.

6. Dany jest prostopadloscian o podstawach ABCD i EFGH. Plaszczyzna
przecina jego krawedzie boczne AE, BF, CG i DH odpowiednio w punktach
M, N, Pi@Q. Wykaz, ze

AM+CP=BN+DQ.
7. Na tablicy napisano liczby: 1, 2, 4, 5. Operacja polega na wybraniu dwéch
b
liczb a i b — sposrdéd napisanych na tablicy — i zastapieniu ich liczbami a\}%

. Czy po pewnej liczbie takich operacji mozna otrzymaé¢ na tablicy

V2

liczby: 1, 2v/2, 3, 4v/2? OdpowiedZ uzasadnij.
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