Seminarium OMJ: Na kotku OMJ Kwadrat na kotku, 3-4.09.2021 Waldemar Pompe

Kwadrat na kétku

1. Kwadrat PQRS lezy wewnatrz kwadratu ABC D, jak na ponizszym rysunku. Wykaz, ze
suma pol trojkatow ABQ i CDS jest rowna sumie pdl trojkatow BCR i DAP.
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2. Kwadrat PQRS lezy wewnatrz kwadratu ABCD, jak na ponizszym rysunku. Wykaz,
ze suma poél czworokatow ABQP i CDSR jest rowna sumie pdl czworokatow BC RQ)
i DAPS.
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3. Dany jest kwadrat ABC'D. Punkt E lezy na przekatnej AC, przy czym AE > EC'. Na boku
AB wybrano punkt F, rézny od B, dla ktérego EF = DE. Udowodnij, ze $SDEF =90°.
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4. Punkty P, Q, R, S leza odpowiednio na bokach AB, BC, C'D, DA prostokata ABCD,
przy czym PR 1 QS. Wykaz, ze prostokat ABC D jest kwadratem wtedy i tylko wtedy,
gdy PR=QS.
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5. Dane sa punkty P, @, R, S. Skonstruowaé (przy pomocy cyrkla i linijki) kwadrat ABCD,
w taki sposéb, aby punkty P, QQ, R, S lezaly odpowiednio na prostych AB, BC, CD, DA.
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6. Okrag przecina boki kwadratu ABC'D w sposob przedstawiony na rysunku. Wykaz, ze
suma dtugosci zielonych odcinkéw jest rowna sumie dlugosci czerwonych odcinkow.
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7. Punkty K, L leza odpowiednio na bokach BC, CD kwadratu ABC D, przy czym
JKAL=45°.

Odcinki AK i AL dziela przekatna BD na trzy odcinki kolejno o dlugosciach a, ¢, b.
Udowodnij, ze a®+b? = c2.
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8. Punkty K, L sg srodkami bokéw C'D i DA kwadratu ABC'D. Wykaz, ze promien okregu
wpisanego w deltoid BK DL jest réwny promieniowi okregu wpisanego w trojkat ABK.
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9. Punkt FE lezy na boku BC kwadratu ABCD. Punkty P i @ sa rzutami prostokatnymi
odpowiednio punktéw E i B odpowiednio na proste BD i DE. Wykaz, ze punkty A, P,
Q@ leza na jednej prostej.

D C
FE
Q
P
/A B



Seminarium OMJ: Na kotku OMJ Kwadrat na kotku, 3-4.09.2021 Waldemar Pompe

10. Tréjkat BC'E jest rownoboczny i jest skierowany do wnetrza kwadratu ABC'D. Na boku
BC wybrano taki punkt P, ze YAPB = JCPE =«a. Wyznacz miare kata «.
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11. Na ponizszym rysunku pole mniejszego kwadratu jest réwne 2, a pole wiekszego kwadratu
jest rowne 4. Oblicz obwod trojkata ABC.
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12. Dany jest tréjkat ostrokatny ABC, w ktérym SACB =45°. Niech BOED oraz ACFG
beda kwadratami lezacymi na zewnatrz tréjkata ABC. Udowodnij, ze srodek odcinka DG
pokrywa sie ze srodkiem okregu opisanego na trojkacie ABC.
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13. Czy na powierzchni kazdego czworoscianu mozna wskazaé¢ takie 4 punkty, kazdy lezacy
na innej Scianie, ktére sa wierzchotkami kwadratu?

14. Czy wewnatrz szeScianu mozna umiesci¢ kwadrat wigkszy od $ciany tego szescianu?



