Zadania II Olimpiady Matematycznej Gimnazjalistow
1 wrzesnia 2006 r. — 16 pazdziernika 2006 r.
(zawody stopnia pierwszego)

1. Czy istnieja takie dodatnie liczby catkowite a, b, ze suma cyfr kazdej z nich
jest réwna 2006, a suma cyfr liczby a-b jest réwna 20062 ? OdpowiedZ uzasadnij.

2. Dany jest trojkat ABC, w ktérym SACB =90° oraz AC # BC. Punkty P
i @Q sa takie, ze czworokat APBQ jest kwadratem. Udowodnij, ze proste C'P
i CQ sa prostopadte.

3. Wyznacz wszystkie tréjki liczb pierwszych p, ¢, r spelniajace uklad réwnan
q=p°+6
r=q¢*+6
4. W tréjkacie ABC punkt M jest érodkiem boku AB oraz $ACB = 120°.
Udowodnij, ze
3

C’M}%-AB.

5. Wyznacz wszystkie dodatnie liczby catkowite n o nastepujacej wlasnosci: Dla
kazdej pary liczb rzeczywistych dodatnich x, y zachodzi nieréwnosé

zy" <zt
6. Czy istnieje taki czworoécian, w ktérym co najmniej jedna Sciana jest trojka-

tem rozwartokatnym, a Srodek sfery opisanej na tym czworoécianie lezy w jego
wnetrzu? Odpowiedz uzasadnij.

7. Sposrdd wszystkich wierzchotkéw 17-kata foremnego wybrano dziesie¢. Wy-
kaz, ze wsréd wybranych punktéw sa cztery bedace wierzchotkami trapezu.



