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1. Dane sa takie liczby rzeczywiste a, b, c, ze liczby
ab+bc, bc+ca, ca+ab

sg dodatnie. Udowodnij, ze liczby a, b, ¢ maja jednakowy znak,
tzn. wszystkie sa dodatnie lub wszystkie sa ujemne.

2. Udowodnij, ze istnieje nieskonczenie wiele trojek (a,b,c) do-
datnich liczb catkowitych spetniajacych réwnosé

a’+3b° =c*.

3. Dany jest trojkat ABC, w ktéorym AC > BC. Punkt P
jest rzutem prostokatnym punktu B na dwusieczna kata ACB.
Punkt M jest $rodkiem odcinka AB. Wiedzac, ze

BC=a, CA=b, AB-=c,
oblicz dtugosé¢ odcinka PM.

4. Czy wierzchotki 20-kata foremnego mozna tak ponumerowac
liczbami 1,2,...,20, aby uzy¢ wszystkich tych liczb oraz aby dla
kazdych czterech kolejnych wierzchotkéw suma ich numeréw
byta mniejsza od 437 Odpowiedz uzasadnij.

5. Dany jest ostrostup prawidtowy czworokatny, ktérego kazda
krawedz ma diugosé 1. Ostrostup ten przecieto ptaszczyznag
przecinajaca jego wszystkie krawedzie boczne 1 uzyskano w prze-
kroju czworokat wypukly ABC'D nie bedacy trapezem. Proste
AB i CD przecinaja sie w punkcie P. Wyznacz wszystkie war-
tosci, jakie moze przyja¢ odlegtos¢ punktu P od ptaszczyzny
podstawy ostrostupa.



