VI Olimpiada Matematyczna Gimnazjalistow
(zawody stopnia pierwszego)
1 wrzes$nia 2010 r. — 25 pazdziernika 2010 r.

Rozwiazania ponizszych zadan nalezy zapisywaé¢ jednostronnie na oddzielnych ar-
kuszach formatu A4. Na kazdej kartce z rozwiazaniem nalezy podaé nastepujace informacje:
e W prawym gérnym rogu numer zadania,
e w lewym gérnym rogu dane uczestnika: imi¢ i nazwisko, adres domowy, adres e-mail,
nazwa i adres szkoly, klasa.

Rozwiazania zadan nalezy przesta¢ do Komitetu Okregowego, wlasciwego terytorialnie
dla szkoly najpézniej dnia 25 pazdziernika 2010 r. (decyduje data stempla pocztowego).
Adresy Komitetow Okregowych, informacje o kwalifikacji do zawodéw stopnia drugiego,
terminy kolejnych etapow OMG oraz inne biezace informacje mozna znalezé w Internecie
pod adresem

www.omg.edu.pl

1. Rozwiaz uktad réwnan:
2?4y —4)=—-2
v’ +y(r—4)=-2

2. W pewnym czworo$cianie kazdy wierzchotek potaczono odcinkiem ze srodkiem okregu
opisanego na przeciwlegtej $cianie. Okazalo sie, ze otrzymane odcinki sa wysokosciami czwo-
roscianu. Wykaz, ze czworoScian ten jest foremny.

3. Udowodnij, ze dla kazdych dodatnich liczb a, b, ¢ spetniona jest nieréwnosé¢
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4. Dany jest szeSciokat wypukly ABCDEF. Punkt X lezy wewnatrz tego szesciokata.
Punkty K, L, M, N, P, Q sa odpowiednio srodkami bokéw AB, BC, CD, DFE, EF,
FA. Wykaz, ze suma pol czworokatéw QAK X, LCM X, NEPX nie zalezy od wyboru
punktu X.

5. W kazde pole kwadratowej tablicy 100 x 100 wpisano liczbe rzeczywista. Okazalo sie, ze
suma liczb wpisanych w kazde cztery pola, ktére mozna nakryé¢ L-tetraminem, jest réwna 0.
Wyznacz sume liczb wpisanych w pola, ktore znajduja sie na obu przekatnych tablicy.

Uwaga: L-tetraminem nazywamy figure sktadajaca sie z czterech kwadratow
o boku 1, utozonych jak na rysunku obok. L-tetramina mozna obracac¢ i odbija¢
symetrycznie. |

6. Czworokat wypukly ABC'D jest wpisany w okrag. Jego przekatne przecinaja si¢ w punk-
cie F, a kat BEC jest rozwarty. Prosta przechodzaca przez punkt C' i prostopadta do proste;j
AC przecina prosta przechodzaca przez punkt B i prostopadta do prostej BD w punkcie F'.
Wykaz, ze proste EF i AD sa prostopadte.

7. Udowodnij, ze nie istnieja dodatnie liczby nieparzyste a i b spelniajace réwnanie

a’>—b=4.



