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Zadanie 1 (IT OMG, III etap). Wyznacz wszystkie trdjki (a,b,c) liczb rzeczywistych spelniajgce uklad réwnar:

ab=a+b
bc=b+c
ca=c—+a

Zadanie 2 (Facebookowa Liga OMG, edycja 2013/14). Liczby rzeczywiste a,b,c,d spelniajg réwnosci
(a+b)(c+d)=(a+c)b+d)=(a+d)(b+ ).

Udowodnij, zZe co najmniej trzy z liczb a,b, c,d sqg rowne.

Zadanie 3. Liczba rzeczywista x oraz liczby dodatnie a,b, c spelniajq warunek
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Wykaz, Zex =a+ b+ c.

Zadanie 4 (XIV OMJ, I etap). Liczby calkowite a,b,c sq rézne od 0 i spelniajg zaleznosé
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Wykaz, Ze a+b+ ¢ < 0.

Zadanie 5. Pokaz, ze jesli liczby rzeczywiste x,y, z,a, b, ¢ spelniajq uklad rownan:

(z—z)(z—y)=a

(z-y)ly—2)=>b ,

(y—2)(z—xz)=c
to ab+ bc+ ca = 0.
Zadanie 6. Zamieniono kolejnosc¢ liczb 1,2,...,n uzyskujgc cigg liczb ay,aq, ..., a,. Wykaz, Ze jesli n jest
liczbg nieparzystq, to iloczyn

(a1 — 1)(az —2)(as —3)...(an — n)

jest liczbg parzystq.

Zadanie 7 (Gazetka OMJ ,Kwadrat” nr 5). Dana jest liczba pierwsza p. Wyznacz wszystkie pary (x,y) liczb
catkowitych spelniajgce rownanie:

Zadanie 8. Niech n bedzie dodatniq liczbg calkowitq oraz niech €1, ¢€a, ... €, € {—1,1} bedq takie, ze
€162 + €263+ ...+ €61 = 0.

Pokaz, ze n jest liczbg podzielng przez 4.

Zadanie 9. ZnajdZ wszystkie dodatnie liczby catkowite n, ktére sq rowne sumie swoich cyfr powiekszonej o ilo-
czyn swoich cyfr.

Zadanie 10. Niech a,b, c bedg niezerowymi liczbami calkowitymi, przy czym a # ¢, spelniajgcymi warunek
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Udowodnij, ze a® + b> + ¢® nie jest liczbg pierwszq.



